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Назва курсу Дослідження операцій 

Адреса викладання 

курсу 

ЛНУ імені Івана Франка, економічний факультет 

м. Львів, просп. Свободи, 18 

Факультет та кафедра, 

за якою закріплена 

дисципліна 

Економічний факультет, кафедра економічної кібернетики 

Галузь знань, шифр та 

назва спеціальності 

Галузь знань 05 “Соціальні та поведінкові науки”  

Спеціальність 051 “Економіка”  

освітня програма “Економічна кібернетика” 

Викладачі курсу Артим-Дрогомирецька Зоряна Богданівна, кандидат економічних наук, 

доцент, доцент кафедри економічної кібернетики 

Контактна інформація 

викладачів 

zoriana.artym-drohomyretska@lnu.edu.ua  

https://econom.lnu.edu.ua/employee/artym-drohomyretska-z-b 

Консультації по курсу 

відбуваються 

Очні консультації:̈ за попередньою домовленістю в день проведення 

аудиторних занять (економічний факультет, просп. Свободи, 18, каф. 

економічної кібернетики, ауд. 308) 

Онлайн консультації̈: за попередньою домовленістю  через Zoom або 

подібні ресурси в робочі дні з 09.00 до 18.00год. 

Для погодження часу он-лайн консультацій слід писати на електронну 

пошту викладача або дзвонити. 

Сторінка курсу https://econom.lnu.edu.ua/course/doslidzhennya-operatsij 

Інформація про курс Завданням дисципліни «Дослідження операцій» є надання студентам 

знань щодо суті та етапів дослідження операцій; основних принципів та 

прийомів математичного моделювання операцій, принципів підбору 

математичного та програмного забезпечення практичної реалізації 

задач. 

Коротка анотація 

курсу 

Дисципліна “Дослідження операцій” є нормативною дисципліною зі 

спеціальності 051 “Економіка” для освітньо-професійної програми 

“Економічна кібернетика”, яка викладається в 5-му та 6-му семестрах в 

обсязі 9-ми кредитів (за Європейською Кредитно-Трансферною 

Системою ECTS).  

Мета та цілі курсу Метою викладання навчальної дисципліни “Дослідження операцій” є  

формування теоретичних знань і практичних навичок формалізації 

задач управління з використанням спеціалізованих оптимізаційних 

методів. 

Література для 

вивчення дисципліни 

Основна література: 

1. Артим-Дрогомирецька З.Б. Дослідження операцій. Частина І. / 

М.В. Негрей, Артим-Дрогомирецька З.Б. – Львів: ЛНУ ім. І.Франка, 

2014. – 312 с. 

2. Вовк В. М. Математичні моделі дослідження операцій в 

економіко-виробничих системах. Львів : ВЦ ЛНУ, 2007. 584 с. 

3. Вовк В. М., Зомчак Л. М. Оптимізаційні методи і моделі : навч. 

посібник. Львів : ЛНУ імені Івана Франка, 2014. 360 с. 

4. Дацко М.В. Дослідження операцій. Навч. пос. / М.В. Дацко, 

М.М. Карбовник – Львів : “ПАЇС”, 2009. – 288 с. 

5. Математичні методи дослідження операцій : підручник / Є. А. 

Лавров, Л. П. Перхун, В. В. Шендрик та ін. – Суми : Сумський 

mailto:zoriana.artym-drohomyretska@lnu.edu.ua
https://econom.lnu.edu.ua/employee/artym-drohomyretska-z-b


3 

 

державний університет, 2017. – 212 с. 

6. Дослідження операцій. Конспект лекцій / Уклад.: О.І. Лисенко, 

І.В. Алєксєєва, – К: НТУУ «КПИ», 2016. – 196 с. 

7. Галаєва Л.В. Дослідження операцій /посібник [для студентів 

економічних спеціальностей вищих навчальних закладів] / Галаєва Л.В., 

Рогоза Ш.А., Шульга Н.Г. – К:. ЦП «Компринт», 2015. – 231 с. 

8. Козаченко Д. М. Основи дослідження операцій у транспортних 

системах: приклади та задачі: навч. пос. для ВНЗ / Д. М. Козаченко, 

Р. В. Вернигора, В. В. Малашкін –  Дніпропетровський національний 

університет залізничного транспорту ім. академіка В. Лазаряна.  – 

Дніпропетровськ, 2015. – 277 с. 

9. Катренко А.В. Дослідження операцій в економіці: Підручник / 

А.В. Катренко – Львів : “Магнолія-2006”, 2007. – 480 с. 

10. Наконечний С.І. Математичне програмування: Навч. посіб. / 

С.І. Наконечний, С.С. Савіна – К. : КНЕУ, 2003. – 452 с. 

11. Ульянченко О.В. Дослідження операцій  в економіці. Підручник 

для студ. вузів / О.В. Ульянченко – Харків : Гриф, 2002. – 580 с. 

12. Федоренко І.К. Дослідження операцій  в економіці: Підручник / 

І.К. Федоренко, О.І. Черняк – К. : Знання, 2007. – 558 с. 

Допоміжна література: 

13. Боровик О.В. Дослідження операцій в економіці. Навч. пос. / 

О.В. Боровик, Л.В. Боровик  – К. : ЦУЛ, 2007. – 424 с. 

14. Вітлінський В.В. Математичне програмування – Навчально-

методичний посібник для самост. вивч. дисц. / В.В. Вітлінський, С.І. 

Наконечний, Т.О.Терещенко – вид. 2-ге без змін – Київ : КНЕУ, 2006. – 

248 c. 

15. Вовк В. М., Зомчак Л. М. Оптимізаційні моделі економіки : 

навчальний посібник. Львів : ВЦ ЛНУ імені Івана Франка, 2013. 318 с. 

16. Кутковецький В.Я. Дослідження операцій: Навчальний посібник / 

В.Я. Кутковецький – Київ : Вид-во ТОВ “Видавничий дім 

“Професіонал”, 2004. – 350 с. 

17. Математичне програмування: [Навч. пос.] / М.М. Глушик, 

І.М. Копич, О.С. Пенцак, В.М. Сороківський – Львів : “Новий світ-

2000”, 2006. – 216 с. 

18. Жлуктенко В.І. Стохастичні процеси та моделі в економіці, 

соціології, екології: Навч. посібник / В.І. Жлуктенко, С.І. Наконечний, 

С.С. Савіна – К. : КНЕУ, 2002. – 226 с. 

19. Карбовник М.М. Методичні вказівки до параметричного 

програмування / М.М. Карбовник – Львів : ЛДУ, 1988. – 32 с. 

20. Карбовник М.М. Нелінійне програмування: Текст лекцій / 

М.М. Карбовник – Львів : Видавничий центр ЛНУ ім. І. Франка, 2005. – 

55 с. 

21. Шиян А.А. Теорія ігор: основи та застосування в економіці та 

менеджменті. Навчальний посібник / А.А. Шиян. – Вінниця: ВНТУ, 

2009. – 164 с. URL : 

http://inrtzp.vntu.edu.ua/pmba/stf/teach/books/Theory.pdf   

Тривалість курсу 270 год. 

Обсяг курсу 144 години аудиторних занять (64 год. у 5 семестрі та 80 год. у 

6 семестрі). З них 80 години лекцій (32 год. у 5 семестрі та 48 год. у 

http://inrtzp.vntu.edu.ua/pmba/stf/teach/books/Theory.pdf
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6 семестрі), 64 години практичних занять (по 32 год. у 5 та 6 

семестрах). Самостійна робота – 126 годин ( 86 год. у 5 семестрі та 40 

год. у 6 семестрі). 

Очікувані результати 

навчання 

Згідно з вимогами освітньо-професійної програми, у результаті 

вивчення курсу студенти повинні: 

знати:  

основні методи економіко-математичного моделювання; основні класи 

методів розв’язування оптимізаційних задач; методи оптимального 

розподілу ресурсів; методи дослідження задач управління запасами;  

методи дослідження систем масового обслуговування; методи 

дослідження організаційно-управлінських задач щодо економічних 

об‘єктів, що функціонують в умовах невизначеності та конфлікту 

(задачі статистичних рішень та теорії ігор); особливості багатоетапних 

керованих процесів та можливості застосування до них динамічного 

програмування; 

вміти:  

визначати обсяг необхідної інформації для чіткої постановки та 

розв’язування задач дослідження; здійснювати побудову економіко-

математичних моделей широкого спектра прикладних проблем 

стосовно управління підприємницькою діяльністю;  використовувати 

методи дослідження операції для розв’язування задач; розв’язувати 

задачі підібраними методами дослідження операцій; проводити аналіз 

розв’язків задач дослідження операцій з метою надання практичних 

рекомендацій стосовно напрямків вдосконалення досліджуваного 

процесу; використовувати необхідні програмні продукти для  аналізу  і 

розв‘язування економічних задач. 

Загальні компетентності (ЗК): 

ЗК 3. Здатність до абстрактного мислення, аналізу та синтезу. 

ЗК 4. Здатність застосовувати знання у практичних ситуаціях. 

ЗК 11. Здатність приймати обґрунтовані рішення. 

Спеціальні (фахові, предметні) компетентності (СК): 

СК 6. Здатність застосовувати економіко-математичні методи та моделі 

для вирішення економічних задач. 

СК 11. Здатність обґрунтовувати економічні рішення на основі 

розуміння закономірностей̆ економічних систем і процесів та із 

застосуванням сучасного методичного інструментарію. 

Спеціальні (фахові, предметні) компетентності спеціалізації (СКС) 

СКС 2. Здатність використовувати математичний апарат для аналізу 

соціально-економічних систем. 

Програмні результати навчання (ПРН): 

ПРН 8. Застосовувати відповідні економіко-математичні методи та 

моделі для вирішення економічних задач. 

ПРН 12. Застосовувати набуті теоретичні знання для розв’язання 

практичних завдань та змістовно інтерпретувати отримані результати. 

ПРН 21. Вміти абстрактно мислити, застосовувати аналіз та синтез для 

виявлення ключових характеристик економічних систем різного рівня, а 

також особливостей поведінки їх суб’єктів. 

ПРН 27. Вміти будувати економіко-математичні моделі, визначати та 

застосовувати  математичні методи знаходження їх розв’язків 
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ПРН 28. Розробляти та досліджувати економіко-математичні моделі 

об’єктів і процесів з метою їхнього  аналізу, оцінювання, 

прогнозування  та вдосконалення системи керування. 

Ключові слова ОПТИМІЗАЦІЯ, ЛІНІЙНЕ ПРОГРАМУВАННЯ, НЕЛІНІЙНЕ 

ПРОГРАМУВАННЯ, МЕТОДИ ОПТИМІЗЩАЦІЇ, МЕТОДИ 

ДОСЛІДЖЕЕНЯ ОПЕРАЦІЙ, ОПТИМАЛЬНІ РОЗВ’ЯЗКИ. 

Формат курсу Очний /заочний  

 Проведення лекцій, практичних занять та консультації для кращого 

розуміння тем 

Теми Тема 1. Вступ. Дослідження операцій як науковий підхід до аналізу 

економічних об’єктів і процесів та обґрунтування рішень 

Тема 2. Дробово-лінійне програмування 

Тема 3. Параметричне програмування 

Тема 4. Динамічне програмування 

Тема 5. Теорія керування запасами 

Тема 6. Ігрові моделі 

Тема 7. Задачі упорядкування та координації. Сіткове планування 

Тема 8. Теорія масового обслуговування 

Тема 9. Задача нелінійного програмування 

Тема 10. Класичні методи розв’язування ЗНП для випадку наявності 

обмежень 

Тема 11. Задача опуклого програмування 

Тема 12. Задача квадратичного програмування 

Тема 13. Метод можливих напрямків Зойтендейка розв’язування ЗОП 

Тема 14. Цілочислове програмування 

Тема 15. Стохастичне програмування 

Тема 16. Багатокритеріальні задачі дослідження операцій 

Тема 17. Нові напрямки дослідження операцій 

Підсумковий 

контроль, форма 

залік в кінці 5 семестру, екзамен в кінці 6 семестру. 

комбінований  

Пререквізити Для вивчення курсу студенти потребують базових знань з таких 

дисциплін: «Макроекономіка», «Мікроекономіка», «Теорія 

ймовірностей та математична статистика», «Економіко-математичні 

методи і моделі», достатніх для сприйняття категоріального апарату та 

розуміння інструментарію моделювання. 

Навчальні методи та 

техніки, які будуть 

використовуватися під 

час викладання курсу 

Презентація, лекції, дискусія, індивідуальні завдання, проектно-

орієнтоване навчання, колаборативне навчання. 

 

 

Необхідне обладнання Вивчення навчальної дисципліни «Дослідження операцій» потребує 

використання загально вживаних програм і операційних систем з метою 

подання електронних матеріалів: електронна пошта, платформи 

Microsoft Teams, Zoom, Telegram, Moodle. Для викладання курсу 

необхідно комп’ютер, мультимедійне обладнання. 

Критерії оцінювання 

(окремо для кожного 

виду навчальної 

діяльності) 

Оцінювання проводиться за 100-бальною шкалою. Бали нараховуються 

за наступним співвідношенням:  

• поточний контроль знань на практичних заняттях: 25% семестрової 

оцінки; максимальна кількість балів 25; 

• контрольні заміри (2 модулі): 25% семестрової оцінки; максимальна 
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кількість балів 25 (2×12,5); 

екзамен: 50 % семестрової оцінки. Максимальна кількість балів – 50 

балів. 

Підсумкова максимальна кількість балів 100. 

 

Письмові роботи: Очікується, що студенти виконають 6 лабораторних 

робіт.  

Академічна доброчесність: Очікується, що роботи студентів будуть їх 

оригінальними дослідженнями чи міркуваннями. Відсутність посилань 

на використані джерела, фабрикування джерел, списування, втручання 

в роботу інших студентів становлять, але не обмежують, приклади 

можливої академічної недоброчесності. Виявлення ознак академічної 

недоброчесності в письмовій роботі студента є підставою для її 

незарахуванння викладачем, незалежно від масштабів плагіату чи 

обману. Несвоєчасне виконання поставленого індивідуального 

завдання  призводить до зниження оцінки за це завдання.  

Відвідання занять є важливою складовою навчання. Очікується, що 

всі студенти відвідають усі лекції і практичні заняття курсу. Студенти 

мають інформувати викладача про неможливість відвідати заняття. У 

будь-якому випадку студенти зобов’язані дотримуватися усіх строків 

визначених для виконання усіх видів письмових робіт, передбачених 

курсом.  

Література. Уся література, яку студенти не зможуть знайти 

самостійно, буде надана викладачем виключно в освітніх цілях без 

права її передачі третім особам. Студенти заохочуються до 

використання також й іншої літератури та джерел, яких немає серед 

рекомендованих. 

Політика виставлення балів. Враховуються всі бали, набрані під час 

семестру. 

Жодні форми порушення академічної доброчесності не толеруються. 

 

Шкала оцінювання: Університету , національна та ECTS 
Оцінка 

ECTS 
Оцінка в балах 

За національною шкалою 

Оцінка 

А 90 – 100 5 Відмінно 
В 81-89 

4 Добре 
С 71-80 

D 61-70 
3 Задовільно 

Е 51-60 

FX (F) 0-50 2 Незадовільно 

Оцінка 

ECTS 
Оцінка в балах 

За національною шкалою 

Залікова оцінка 

А 90 – 100 Зараховано 

В 81-89 Зараховано 

С 71-80 Зараховано 

D 61-70 Зараховано 

Е 51-60 Зараховано 

FX (F) 0-50 Не зараховано 
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Питання до заліку чи 

екзамену 

Перелік питань до іспиту 

1. Предмет та основні поняття дослідження операцій. Основні етапи 

операційного дослідження. Типи задач дослідження операцій. Пряма та 

обернена задачі дослідження операцій. 

2. Історія виникнення ДО. Економіко-математичні моделі та методи. 

3. Постановка та розв’язування задачі дробово-лінійного 

програмування зведенням до ЗЛП. 

4. Постановка та розв’язування задачі дробово-лінійного 

програмування графічним методом. 

5. Постановка загальної задачі лінійного параметричного 

програмування  (ЗЛПП). 

6. Задача лінійного параметричного програмування у випадку 

залежності від параметра вектора коефіцієнтів  лінійної  форми. 

Алгоритм розв’язування.  

7. Задача лінійного параметричного програмування у випадку 

залежності від параметра вектора обмежень. Алгоритм розв’язування. 

8. Задача лінійного параметричного програмування у випадку 

одночасної залежності від параметра вектора коефіцієнтів лінійної  

форми та вектора обмежень. Алгоритм розв’язування. 

9. Алгоритм розв’язування параметричної транспортної задачі. 

10. Застосування параметричного програмування до розв'язування 

задач лінійного програмування спеціальної структури. Транспортна 

задача з однією додатковою умовою загального вигляду. 

11. Постановка задачі динамічного програмування. Економічна 

сутність задач динамічного програмування. 

12. Особливості моделей динамічного програмування. Приклади 

багатокрокових процесів. 

13. Принцип оптимальності Беллмана задач динамічного 

програмування. Рекурентні співвідношення. 

14. Багатокроковий процес прийняття рішень. Алгоритм розв’язування 

задач динамічного програмування. Постановка задачі динамічного 

програмування.  

15. Основні поняття теорії управління запасами. Основні стратегії 

керування запасами. 

16. Основна модель управління запасами. Постановка задачі. Формула 

Вільсона.  

17. Розв’язування  задачі керування запасами методами динамічного 

програмування. Постановка  задачі. Економіко-математична модель 

задачі. Рекурентні співвідношення задачі. 

18. Постановка матричної гри. Розв’язування матричних ігор в чистих 

стратегіях. Сідлова точка. Теорема 1. Доведення теореми 1. 

19. Суть змішаних стратегій матричної гри. Властивості змішаних 

стратегій (сформулювати теореми).  
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20. Теорема 2. «Необхідні і достатні умови оптимальності змішаних 

стратегій». Сформулювати і довести теорему. 

21. Теорема 3. «Про активні стратегії учасника гри». Сформулювати і 

довести теорему. 

22. Теорема 4. «Зв’язок між оптимальними стратегіями, ціною гри 

матриць 
nmija


 та 

nmij cba


+  (b>0) ». Сформулювати і довести 

теорему. 

23. Зведення матричної гри до задачі лінійного програмування.  

24. Сформулювати та довести основну теорему теорії матричних ігор. 

25. Алгоритм графічного методу розв’язування матричних ігор типу 

2×n і m×2. 

26. Алгоритм методу Брауна-Робінсон розв’язування матричних  ігор у 

змішаних стратегіях. 

27. Основні поняття сіткового графа. Поняття шляху, повного шляху, 

критичного шляху. Вимоги, яким повинен відповідати сітковий граф. 

28. Числові характеристики подій сіткового графа. Визначення та 

формули розрахунку.  

29. Числові характеристики робіт сіткового графа. Визначення та 

формули розрахунку. 

30. Числові характеристики шляхів сіткового графа. Визначення та 

формули розрахунку. 

31. Оптимізація сіткового графа. 

32. Постановка задачі нелінійного програмування (ЗНП). Особливості 

застосування методів розв’язування  ЗНП. 

33. Класичні методи розв’язування ЗНП у випадку, коли немає 

обмежень: виконання необхідних достатніх умов екстремуму. 

34. Градієнтний метод розв’язування ЗНП (метод найшвидшого 

підйому (спуску)). 

35. Зведення задачі на умовний екстремум до задачі на безумовний 

екстремум. 

36. Метод множників Лагранжа.  

37. Узагальнений метод множників Лагранжа. 

38. Прямий градієнтний метод, його економічна інтерпретація. 

39. Градієнтний метод Ерроу-Гурвиця. 

40. Метод лінеаризації Франка-Вульфа. 

41. Постановка задачі опуклого програмування (ЗОП). Поняття про 

можливі та придатні напрями для ЗОП. Теорема. 

42. Критерій оптимальності точки ЗОП (через можливі та придатні 

напрями для ЗОП). Умови існування конусу можливих напрямків. 

43. Робочий критерій оптимальності точки ЗОП. 

44. Метод можливих напрямків Зойтендейка. 

45. Постановка задачі вибору напряму за методом можливих напрямків 
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Зойтендейка. 

46. Знаходження довжини кроку за методом можливих напрямків 

Зойтендейка. 

47. Постановка задачі квадратичного програмування (ЗКП). 

Застосування робочого критерію оптимальності точки до розв’язування 

ЗКП. 

48. Цілочислове програмування. Перший алгоритм Гоморі 

розв’язування задачі цілочислового програмування (ЗЦП). 

49. Цілочислове програмування. Метод «віток і меж» розв’язування 

ЗЦП. 

50. Приклади цілочислових економічних задач. 

Опитування Анкету-оцінку з метою оцінювання якості курсу буде надано по 

завершенню курсу.  
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Структура навчальної дисципліни «Дослідження операцій» 

 

(5-й семестр) 

 

Назви змістових модулів і тем Кількість годин 

Денна форма 

Усього  у тому числі 

л п лаб інд ср 

1 2 3 4 5 6 7 

Дробово-лінійне програмування, параметричне програмування та динамічне програмування 

Тема 1. Вступ. Дослідження операцій як 

науковий підхід до аналізу економічних об’єктів і 

процесів та обґрунтування рішень 

14 2 4   8 

Тема 2. Дробово-лінійне програмування 16 4 2   10 

Тема 3. Параметричне програмування 24 6 6   12 

Тема 4. Динамічне програмування 18 4 4   10 

Разом – зм. модуль1 72 16 16   40 

Теорія керування запасами, теорія ігор, теорія масового обслуговування 

Тема 5. Теорія керування запасами 20 4 4   12 

Тема 6. Ігрові моделі 24 6 6   12 

Тема 7. Задачі упорядкування та координації. 

Сіткове планування 

18 4 4   10 

Тема 8. Теорія масового обслуговування 16 2 2   12 

Разом – зм. модуль 2 78 16 16   46 

Усього годин 150 32 32   86 

 

(6-й семестр) 

 

Назви змістових модулів і тем Кількість годин 

Денна форма 

Усього  у тому числі 

л п лаб інд ср 

1 2 3 4 5 6 7 

Нелінійне програмування 

Тема 1. Задача нелінійного програмування 18 6 4   4 

Тема 2. Класичні методи розв’язування ЗНП 

для випадку наявності обмежень 

24 8 8   6 

Разом – зм. модуль1 42 14 12   10 

Опукле програмування, стохастичне програмування, нові напрямки дослідження операцій 

Тема 3. Задача опуклого програмування 18 6 4   4 

Тема 4. Задача квадратичного програмування 12 4 2   2 

Тема 5. Метод можливих напрямків 

Зонтендейка розв’язування ЗОП 

16 4 4   4 

Тема 6. Цілочислове програмування 18 6 4   4 

Тема 7. Стохастичне програмування 16 6 2   6 

Тема 8. Багатокритеріальні задачі дослідження 

операцій 

14 4 2   4 

Тема 9. Нові напрямки дослідження операцій 14 4 2   6 

Разом – зм. модуль 2 108 34 20   30 

Усього годин 120 48 32   40 

 
 

 


